Liga Zadaniowa III LO

Seria I - pazdziernik 2020

Zadanie 1. Na stole lezy szeScienna kostka o krawedzi dlugosci 2N. Na srodku gornej
podstawy siedzi krasnal, ktory chce przejs¢ po powierzchni bryty do dowolnego wierz-
chotka dolnej podstawy. Wyznaczy¢ dtugo$é najkrotszej takiej trasy.

UWAGA: KRASNAL NIE PRZEJMUJE SIE ZBYTNIO GRAWITACJA, MOZE BEZ RYZYKA UPADKU
CHODZIC PO WSZYSTKICH SCIANACH KOSTKI

Zadanie 2. Na plaszczyznie danych jest 6 punktow, przy czym zadne trzy z nich nie sa
wspoétliniowe. Kazde dwa punkty polaczono odcinkiem niebieskim lub czerwonym. Pokazaé,
ze pewne trzy z tych punktéw sa wierzchotkami tréjkata jednokolorowego.

Zadanie 3. Dane sg liczby rzeczywiste a, b, takie ze 0 < a,b < 1. Wykazaé, ze dla kazdych
liczb calkowitych dodatnich m,n zachodzi nieré6wno$é:

Va- Vo+ %/a- Vb+1 = 3ab

Zadanie 4. Dana jest liczba pierwsza p wicksza od 3 oraz liczba caltkowita a. Pokazaé, ze
liczby a”’ ia daja te sama reszte z dzielenia przez b.

Rozwiazania zadan nalezy przesta¢ na adres email ligazadaniowaiiilo@gmail.com do
31 pazdziernika 2020, godz. 23:59.



